Problemas de Topologia General. Relacién 5

1. Sea f: X — R una funcién continua con X compacto. Demostrar que f esta acotada

y que alcanza maximo y minimo.

2. (a) Demostrar que cualquier subconjunto infinito de un espacio compacto posee puntos

de acumulacion.

(b) Demostrar que cualquier sucesién acotada de R admite alguna subsucesién conver-

gente.
3. (a) Demostrar que la unién finita de subespacios compactos es compacta.

(b) Demostrar que la interseccién arbitraria de subespacios compactos de un espacio

Hausdorff es compacta.
4. Demostrar que no existe ninguna aplicacién continua e inyectiva f:S! — R.

5. En el espacio vectorial M3(R) de las matrices cuadradas reales de orden 2 definimos
la topologia para la que la biyeccién natural de M>(R) a R? sea un homeomorfismo.

Consideramos los subespacios de M»(R):
X ={Ac My(R), A'.A=1T},

Y ={A € MyR), |A|==+1}.
Obsérvese que X C Y. ;Son compactos estos subespacios?
6. (a) Dar un subespacio de R homeomorfo a la compactacién de Alexandroff de N.

(b) Dibuja en R? un subespacio homeomorfo a la compactaciéon de Alexandroff de p

intervalos semiabiertos disjuntos de R, p > 1.

(c) Dibuja en R? un subespacio homeomorfo a la compactacién de Alexandroff de p

intervalos abiertos disjuntos de R, p > 1.



